Propriété 2

Pour tout (xg,y0) € I X R, il existe une unique solution F de y' = f sur I vérifiant F(xq) = yo.

Propriété 3

Si F' est une primitive de f et G de g sur I, et A € R :
— F + G est une primitive de f + g sur I.
— AF' est une primitive de Af sur I.

A) Primitives de fonctions composées
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B) Equation différentielle 3/ = ay

Propriété 4

solution vérifiant y(xo) = yo.

Les solutions de y' = ay (a # 0) sont les fonctions x — ke® | k € R. Pour tout (xg,yo), il existe une unique

Démonstration. fi(x) = ke® vérifie f|(z) = kae® = afi(x), donc f est solution.

Réciproquement, si y est solution, posons g(z) = y(z)e . Alors ¢'(z) = v/ (x)e™ " — ay(x)e™ " = ay(x)e ** —
ay(x)e * = 0, donc g est constante : g(x) = k, soit y(x) = ke®®. O
C) Equation différentielle i’ = ay + b
Propriété 5
b
Les solutions de y' = ay + b (a,b # 0) sont les fonctions x — ke® — — k € R.
a
Démonstration. La solution constante particuliére vérifie 0 = ak + b, soit k = ——. Si g est une solution quelconque
a
b b
et f(z) = ——, alors h = g — f vérifie b’ = ah, donc h(z) = ke®®, d’ou g(z) = ke — —. O
a a



D) Equation différentielle v = ay + ¢

Propriété 6

Si g est une solution particuliére de y' = ay + ¢, les solutions générales sont x — ke®* 4+ g(x), k € R.




